
Âîïðîñû ê ýêçàìåíó ïî àëãåáðå

Ëåòî, 2025 ã.

1. Êîðíè è çíà÷åíèÿ ìíîãî÷ëåíà. Òåîðåìà Áåçó.

2. Ôîðìóëà Òåéëîðà.

3. Çàäà÷à èíòåðïîëÿöèè. Èíòåðïîëÿöèîííàÿ ôîðìóëà Ëàãðàíæà.

4. Êðàòíûå êîðíè.

5. Êîëüöà ñ îäíîçíà÷íûì ðàçëîæåíèåì: îïðåäåëåíèÿ è ïðèìåðû.

6. Êîëüöî ìíîãî÷ëåíîâ êàê êîëüöî ñ îäíîçíà÷íûì ðàçëîæåíèåì.

7. Ïðèìåð öåëîñòíîãî êîëüöà, â êîòîðîì ðàçëîæåíèå íà íåðàçëîæèìûå ñîìíîæèòåëè
íå îáðûâàåòñÿ.

8. Ïðèìåð öåëîñòíîãî êîëüöà, â êîòîðîì ðàçëîæåíèå íà íåðàçëîæèìûå ìíîæèòåëè
íåîäíîçíà÷íî.

9. Êîëüöî ìíîãî÷ëåíîâ êàê êîëüöî ãëàâíûõ èäåàëîâ.

10. Êîëüöà ñ óñëîâèåì ìàêñèìàëüíîñòè.

11. Òåîðåìà Ãèëüáåðòà.

12. Òåîðåìà î ñóùåñòâîâàíèè êîðíÿ: ñóùåñòâîâàíèå.

13. Òåîðåìà î ñóùåñòâîâàíèè êîðíÿ: åäèíñòâåííîñòü.

14. Ðåçóëüòàíò äâóõ ìíîãî÷ëåíîâ îò îäíîãî íåèçâåñòíîãî: îïðåäåëåíèå, ôîðìóëà âû-
÷èñëåíèÿ ÷åðåç ìíîæåñòâî êîðíåé.

15. Îïðåäåëèòåëü Âàíäåðìîíäà. Ôîðìóëû Âèåòà.

16. Êðèòåðèé ñîâìåñòíîñòè äâóõ óðàâíåíèé ñ îäíèì íåèçâåñòíûì.

17. Èñêëþ÷åíèå íåèçâåñòíûõ.

18. Äèñêðèìèíàíò: îïðåäåëåíèå, ñâÿçü ñ ðåçóëüòàíòîì.

19. Êîëüöî ìíîãî÷ëåíîâ îò íåñêîëüêèõ ïåðåìåííûõ.

20. Ñëîâàðíîå óïîðÿäî÷èâàíèå ìíîãî÷ëåíîâ. Ëåììà î âûñøåì ÷ëåíå ïðîèçâåäåíèÿ
äâóõ ìíîãî÷ëåíîâ.

21. Ïîäêîëüöî ñèììåòðè÷åñêèõ ìíîãî÷ëåíîâ.
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22. Ñèììåòðè÷åñêèå ìíîãî÷ëåíû îò êîðíåé ìíîãî÷ëåíà îò îäíîé ïåðåìåííîé.

23. Àëãåáðàè÷åñêàÿ íåçàâèñèìîñòü ýëåìåíòàðíûõ ñèììåòðè÷åñêèõ ìíîãî÷ëåíîâ.

24. Ëåììà î ìîäóëå ñòàðøåãî ÷ëåíà.

25. Àëãåáðàè÷åñêàÿ çàìêíóòîñòü ïîëÿ êîìïëåêñíûõ ÷èñåë.

26. Òåîðåìà î çíà÷åíèè ìíîãî÷ëåíà â öåíòðå ïðàâèëüíîãî ìíîãîóãîëüíèêà.

27. Òåîðåìà îá îòñóòñòâèè ëîêàëüíûõ ìàêñèìóìîâ ìîäóëÿ.

28. Âëîæåíèå öåëîñòíîãî êîëüöà â ïîëå: ñóùåñòâîâàíèå.

29. Âëîæåíèå öåëîñòíîãî êîëüöà â ïîëå: åäèíñòâåííîñòü.

30. Ïîëå ðàöèîíàëüíûõ äðîáåé. Áàçà âåêòîðíîãî ïðîñòðàíñòâà P (x) íàä ïîëåì P (ïðî-
ñòåéøèå äðîáè).

31. Ðàâíîñèëüíûå îïðåäåëåíèÿ êîëüöà ñ îäíîçíà÷íûì ðàçëîæåíèåì.

32. Ëåììà î ïðèìèòèâíûõ ìíîãî÷ëåíàõ.

33. Êîëüöî ìíîãî÷ëåíîâ íàä êîëüöîì ñ îäíîçíà÷íûì ðàçëîæåíèåì � ñàìî êîëüöî ñ
îäíîçíà÷íûì ðàçëîæåíèåì.

34. Íåðàçëîæèìûå ìíîãî÷ëåíû íàä C, R, Q è Z.

35. Ëèíåéíûå ïðåîáðàçîâàíèÿ âåêòîðíîãî ïðîñòðàíñòâà è åãî ìàòðèöà â äàííîé áàçå.

36. Êîîðäèíàòû îáðàçà âåêòîðà. Ñâÿçü ìåæäó ìàòðèöàìè ëèíåéíîãî ïðåîáðàçîâàíèÿ
â ðàçëè÷íûõ áàçàõ.

37. Àëãåáðà ëèíåéíûõ ïðåîáðàçîâàíèé. Èçîìîðôèçì ñ àëãåáðîé ìàòðèö.

38. Îáðàç è ÿäðî ëèíåéíîãî ïðåîáðàçîâàíèÿ � ïîäïðîñòðàíñòâà âåêòîðíîãî ïðîñòðàí-
ñòâà.

39. Ñâÿçü ðàçìåðíîñòåé ÿäðà è îáðàçà ëèíåéíîãî ïðåîáðàçîâàíèÿ.

40. Òåîðåìà î íåâûðîæäåííûõ ëèíåéíûõ ïðåîáðàçîâàíèÿõ.

41. Èíâàðèàíòíûå ïîäïðîñòðàíñòâà è íåïðèâîäèìîñòü. Ñâÿçü ýòèõ ïîíÿòèé.

42. Èíäóöèðîâàííûå ïðåîáðàçîâàíèÿ.

43. Îäíîìåðíûå èíâàðèàíòíûå ïîäïðîñòðàíñòâà, ñîáñòâåííûå âåêòîðû è ñîáñòâåííûå
çíà÷åíèÿ.

44. Òåîðåìà Ãàìèëüòîíà�Êýëè.
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45. Ñâîéñòâà íèëüïîòåíòíûõ ïðåîáðàçîâàíèé.

46. Ñâîéñòâà ïîëóïðîñòûõ ïðåîáðàçîâàíèé.

47. Ïîëóïðîñòîòà íàä ïîëåì, ñîäåðæàùèì õàðàêòåðèñòè÷åñêèå êîðíè ïðåîáðàçîâàíèÿ.

48. Ðàçëîæåíèå ïðåîáðàçîâàíèÿ íà ïîëóïðîñòóþ è íèëüïîòåíòíóþ êîìïîíåíòû: ïî-
ñòðîåíèå êîìïîíåíò è ïðîâåðêà òðåáîâàíèé.

49. Ðàçëîæåíèå ïðåîáðàçîâàíèÿ íà ïîëóïðîñòóþ è íèëüïîòåíòíóþ êîìïîíåíòû: åäèí-
ñòâåííîñòü.

50. Ïîëóïðîñòîòà íàä ïîëåì äåéñòâèòåëüíûõ ÷èñåë.

51. Çàäà÷à î ïîäîáèè ìàòðèö: ïîñòàíîâêà, æîðäàíîâà ôîðìà, ôîðìóëèðîâêà òåîðåìû
Æîðäàíà.

52. Êîðíåâûå âåêòîðû, êîðíåâîå ïîäïðîñòðàíñòâî.

53. Òåîðåìà î êîðíåâîì ðàçëîæåíèè.

54. Êàíîíè÷åñêèé âèä íèëüïîòåíòíîãî ïðåîáðàçîâàíèÿ.

55. Äîêàçàòåëüñòâî òîðåìà Æîðäàíà.

56. Ìíîãî÷ëåíû îò ìàòðèö.

57. Ôóíêöèè îò ìàòðèö. Ìíîãî÷ëåí Ëàãðàíæà�Ñèëüâåñòåðà.

58. Ðÿäû îò ìàòðèö.

59. Åâêëèäîâû è óíèòàðíûå ïðîñòðàíñòâà: àêñèîìàòèêà è ïðèìåðû.

60. Îðòîíîðìèðîâàííûå ñèñòåìû âåêòîðîâ. Ïðîöåññ îðòîãîíàëèçàöèè.

61. Èçîìîðôèçì åâêëèäîâûõ ïðîñòðàíñòâ.

62. Íîðìà âåêòîðà, å¼ ñâîéñòâà.

63. Ëåììà îá îãðàíè÷åííîñòè ëèíåéíîãî ïðåîáðàçîâàíèÿ åâêëèäîâà ïðîñòðàíñòâà.

64. Íîðìà ëèíåéíîãî ïðåîáðàçîâàíèÿ, åå ñâîéñòâà.

65. Ñîïðÿæåííûå îòîáðàæåíèÿ.

66. Îïðåäåëåíèÿ è ñâîéñòâà îðòîãîíàëüíûõ ïðåîáðàçîâàíèé.

67. Êàíîíè÷åñêèé âèä ìàòðèöû îðòîãîíàëüíîãî ïðåîáðàçîâàíèÿ.

68. Îïðåäåëåíèå è ñâîéñòâà ñèììåòðè÷åñêèõ ïðåîáðàçîâàíèé.
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69. Õàðàêòåðèñòè÷åñêèå êîðíè ñèììåòðè÷åñêîãî ïðåîáðàçîâàíèÿ.

70. Îðòîíîðìèðîâàííîé áàçû èç ñîáñòâåííûõ âåêòîðîâ äëÿ ñèììåòðè÷åñêîãî ïðåîá-
ðàçîâàíèÿ. Êàíîíè÷åñêèé âèä ìàòðèöû ñèììåòðè÷åñêîãî ïðåîáðàçîâàíèÿ.

71. Ïîëÿðíîå ðàçëîæåíèå: åäèíñòâåííîñòü.

72. Ïîëÿðíîå ðàçëîæåíèå: ñóùåñòâîâàíèå.

73. Ïîâåäåíèå ìàòðèöû êâàäðàòè÷íîé ôîðìû ïðè ëèíåéíîé çàìåíå ïåðåìåííûõ.

74. Ïðèâåäåíèå êâàäðàòè÷íîé ôîðìû ê êàíîíè÷åñêîìó âèäó.

75. Ïðèâåäåíèå êâàäðàòè÷íîé ôîðìû ê êàíîíè÷åñêîìó âèäó: ïðîòèâîðå÷àùèé ïðèìåð
â õàðàêòåðèñòèêè 2, èíâàðèàíòíîñòü ðàíãà.

76. Ñèãíàòóðà è çàêîí èíåðöèè äåéñòâèòåëüíîé êâàäðàòè÷íîé ôîðìû.

77. Êðèòåðèé ýêâèâàëåíòíîñòè è êàíîíè÷åñêèé âèä êîìïëåêñíûõ êâàäðàòè÷íûõ ôîðì
îòíîñèòåëüíî ãðóïïû GLn(C).

78. Êðèòåðèé ýêâèâàëåíòíîñòè è êàíîíè÷åñêèé âèä äåéñòâèòåëüíûõ êâàäðàòè÷íûõ
ôîðì îòíîñèòåëüíî ãðóïïû GLn(R).

79. Êðèòåðèé ýêâèâàëåíòíîñòè è êàíîíè÷åñêèé âèä äåéñòâèòåëüíûõ êâàäðàòè÷íûõ
ôîðì îòíîñèòåëüíî ãðóïïû On(R).

80. Ïîëîæèòåëüíî îïðåäåëåííûå êâàäðàòè÷íûå ôîðìû: ðàâíîñèëüíûå îïðåäåëåíèÿ.

81. Îäíîâðåìåííàÿ êàíîíèçàöèÿ ïàðû äåéñòâèòåëüíûõ êâàäðàòè÷íûõ ôîðì.
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